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ABSTRACT  

 

In this paper the concept of Intuitionistic M-N -Fuzzy Subgroups and Intuitionistic 
(M-N )- Fuzzy normal Subgroups are given and its some elementary properties are 
discussed such its image and inverse image under (M-N)-homomorphism which is 
defined in [4]. 

After that we construct the Quotient Intuitionistic  (M-N) -Fuzzy Subgroups, and we 
prove that the set of all Quotient Intuitionistic (M-N)- Fuzzy Subgroups forms a 
semigroup under the intersection. 
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  :مقدمةال.1
لم م العاِقدZadeh مفهوم المجموعات الجزئيـة المـشوشة    1965 عام)fuzzy subsets( 

عرف المجموعـة    إذْ 1986عام   Atanassov [2] لموجاء تعميم هذا المفهوم على يد العاِ      
   Z.Tan   قـام  [1] فـي  .)intuitionistic fuzzy subset(الجزئية المـشوشة الحدسـية   

-M )Intuitionistic M من الـنمط الزمر الجزئية المشوشة الحدسية  بدراسة  J. Zhanو

Fuzzy Subgroups(.  
 (M-N)  مـن الـنمط  الزمر الجزئية المشوشة الحدسـية    مفهومنقدم في هذه الورقة العلمية

 وبعـض   (M-N)وزمرة القسمة لهذه النوع من الزمر وصورتها وفق تشاكل مـن الـنمط              
  .خواصها

 :تعاريف.2

  : 1.2 [4]تعريف
 مـن  في  تؤثر  إذا وجدت مجموعة ،  (M-N) النمط نها منإ : زمرة نقول عن
    :اليسار

        
                                     : من اليمين  في تؤثرووجدت مجموعة 

                                               
  : بحيث يتحقق

  :[4]   2.2تعريف
. تشاكلاً زمريـاً       وليكن     ، (M-N)  النمط زمرتين من    لتكن  

ــن  ــول عـــ ــه  نقـــ ــشاكل  -(M-N)  :إنـــ ــقتـــ :                         إذا تحقـــ
 

  : [2][6]3.2  تعريف
  المـشوشة الحدسـية       الجزئيـة  المجموعةعندئذ تعرف    ، مجموعة غير خالية   لتكن  
           :إذْ   الثلاثيـة  بأنهـا  مـن 
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ــة العــضوية  ــة الو  دال          عــضويةلا  دال
  .  :وبحيث يتحقق

  :]8[3][7][ 4.2 تعريف
  لتكن  ، و مجموعة غير خاليةلتكن 

 ،  
  :الآتيةعرف العمليات ت  عندئذٍمجموعتين جزئيتين مشوشتين حدسيتين من 

  
 

  
  

 :[7] 5.2تعريف 
 ولـتكن    ،التطبيـق    ،وليكنغير خاليتين ن  يموعت مج لتكن  
 ف صورة  تعر عندئذٍ ، على الترتيب  ن من   ين حدسيت ين مشوشت ي جزئيت نيتمجموع

  :تعطـى بالـشكل   التي    من   بأنها المجموعة الجزئية المشوشة الحدسية       وفق
    :إذْ 

    

  
  : تعطى بالشكلن الصورة العكسية للمجموعة  إ-
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  :[3][5] 6.2تعريف 
 مشوشة  ة جزئي مجموعة  ولتكن ،زمرة ما   لتكن

  :الآتيةإذا تحققت الشروط   زمرة جزئية مشوشة حدسية من  تكون ، منحدسية
        

    

          

  :[3][5][8] 7.2تعريف 
  :ناظمية إذا تحققإنها   من المشوشة الحدسية الجزئية  الزمرة نقول عن

 
  :[8] 8.2مبرهنة 

 هو زمرة جزئية مشوشة حدسـية       من زمرتين جزئيتين مشوشتين حدسيتين   إن تقاطع   
 هو زمرة جزئية   زمرتين جزئيتين مشوشتين حدسيتين ناظميتين من     إن تقاطع   و .من

  . منمشوشة حدسية ناظمية
  :[7] 9.2مبرهنة 

ن ين حدسيت ين مشوشت ين جزئيت ي زمرت ولتكن   ، اً زمري تشاكلاً  ليكن
 ـ   من     مـن  حدسـية     جزئيـة مـشوشة     زمـرة  ن  إ على الترتيب ف
 .من حدسية  جزئية مشوشةزمرة و

       (M-N)مطالنمن الحدسية الزمر الجزئية  المشوشة  . 3
  :1.3 تعريف
  عندئـذٍ  من  حدسية  جزئية مشوشة  زمرةولتكن  ،  (M-N) النمطزمرة من     لتكن
  :تحقق إذا من (M-N)  النمطمن حدسية مشوشة جزئية  إنها زمرة عن  لنقو
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 :2.3مثال 

ن اولــــتكن المجموعتــــ ، لــــتكن الزمــــرة
ــأثير   ــرف ت ــي ولنع ــشكل  ف ــسار بال ــن الي  م

ــأثير   ــي وت ــشكل    ف ــين بال ــن اليم  م
                                                     .(M-N)ة مـن الـنمط   هي زمر من الواضح أن  

   إذْ  بالشكل  من  جزئية المشوشة الحدسيةسنعرف المجموعة ال
                     

  . من(M-N) نمطزمرة جزئية مشوشة حدسية من ال هي نلاحظ أن 
  :3.3 مبرهنة

 هـو زمـرة    مـن  (M-N)  النمط مشوشتين حدسيتين من      جزئيتين زمرتينتقاطع  إن  
  .من (M-N)  النمط مشوشة حدسية من جزئية

  :البرهان
بحسب نعلم   .من (M-N)  النمطمشوشتين حدسيتين من    جزئيتين   زمرتين   لتكن  

   منزمرة جزئية مشوشة حدسية    أن [8.2]المبرهنة 
  

 

                        
 

                      

 

                      

 

                     
النمطشة حدسية من  مشوجزئية  زمرة ومن ثم  (M-N). 
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  :4.3مبرهنة 
  :  تشاكل عندئذ-(M-N) هو  ليكن

زمـرة  هي    وفق (M-N) النمطمشوشة حدسية من    جزئية  زمرة  الصورة المباشرة ل   •
 .(M-N) النمطمشوشة حدسية من جزئية 

 هي زمرة    وفق   (M-N) الصورة العكسية لزمرة جزئية مشوشة حدسية من النمط        •
  .(M-N) جزئية مشوشة حدسية من النمط

  :     البرهان
فإنـه    علـى الترتيـب    ن من   ان حدسيت ان مشوشت ان جزئيت ا زمرت بفرض  
   و  من حدسية    جزئية مشوشة   زمرة  تكون ]9.2[ مبرهنةالبحسب  
  .(M-N)  وسنثبت أن هذه الزمر من النمط ،من حدسية  مشوشة جزئيةزمرة

  

  

 
  :     كذلك

   

 

 
  ) (:إذْ

   :الآن
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    :كذلك

  

 

  
  ) (:إذْ
  :تعطى بالشكل للمجموعة  الصورة العكسية نعلم أن •

  
  .(M-N)  النمط مشوشة حدسية من جزئية ولنبرهن أن هذه المجموعة هي زمرة

  :في الواقع لدينا

 

 

 

 
  لكوذ

  : 5.3تعريف
  الـنمط  من    مشوشة حدسية    جزئية زمرة    نقول عن  ،(M-N)  النمط زمرة من    لتكن  

(M-N)   النمط مشوشة حدسية ناظمية من      جزئية نها زمرة إ من  (M-N)    إذا  مـن
  . مشوشة حدسية  ناظمية من جزئية  زمرةكانت 

  :6.3 مبرهنة
  هـو زمـرة    (M-N)  النمط مشوشتين حدسيتين ناظميتين من       جزئيتين زمرتينإن تقاطع   

   . (M-N)طالنم مشوشة حدسية ناظمية من جزئية
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  : البرهان
هو زمـرة   ) M,N (النمطمشوشتين حدسيتين من    جزئيتين  زمرتين  تقاطع   أنمن المعلوم   

  جـزئيتين  زمـرتين تقاطع   نأو ،[3.3]حسب  ب) M,N (النمطمشوشة حدسية من    جزئية  
ومـن   [8.2]حسب ب مشوشة حدسية ناظمية     جزئية  زمرة مشوشتين حدسيتين ناظميتين هو   

زمرتين جزئيتين مشوشتين حدسيتين ناظميتين من الـنمط         ع  تقاط يكون   ثم (M-N)   هـو 
  .  (M-N)زمرة جزئية مشوشة حدسية ناظمية من النمط 

    )M-N(النمط  المشوشة الحدسية من  الجزئيةزمرالقسمة .4
 مشوشة حدسية ناظميـة مـن   جزئيةزمرة لتكن و، (M-N) زمرة من النمط   لتكن
قـانون التـشكيل   ب  المجموعة لنزود .من  (M-N) النمط

 نـورد   عندئذٍ  : بالشكل المعرفالداخلي  
   :الآتيةالتمهيدية 
   :1.4 تمهيدية

      .(M-N)النمط  هي زمرة من 
  .(M-N)من النمط ها نَّأ وسنبرهن  زمرة نأ من الواضح: البرهان

  : من اليسار الزمرةفي  Mمجموعة نعرف تأثيرالس
 اليمين من     الزمرة في Nمجموعة  ال تأثيرو 

  :بالشكل

                                                                         
  :  عندها يكون

                    

  
            .) (M-N) زمرة من النوع لأن (

     
  سنعرف مجموعة جزئية مشوشة حدسية على الزمرةالآن  •
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  :2.4 تعريف 
  الـنمط حدسية من    مشوشةجزئية   زمرة   لتكنو ،(M-N) زمرة من النمط     لتكن  

(M-N)   بالشكل  من    المشوشة الحدسية     الجزئية نعرف المجموعة .  من : 
   :   وتحقق إذْ

  
  

  :الآتيةنورد المبرهنة س
  :3.4مبرهنة 

  .من  (M-N)  النمط مشوشة حدسية من  جزئيةزمرة هي إن 
   :البرهان

  : لأنمن زمرة جزئية مشوشة حدسية  هي إن : أولاً
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 :لأن (M-N) هي من النمط إن : ثانياً

  
  

  
  

  
  

  
  

  
  .  من النمط  (M-N)  النمطدسية من زمرة مشوشة ح هي أي 

   :4.4تعريف 
  .  (M-N) النمط منزمرة القسمة الجزئية المشوشة الحدسية ب  الزمرة تُدعى

  :5.4 مبرهنة 
 الـنمط  مشوشة حدسية ناظمية مـن جزئية زمرة   و،(M-N) النمط زمرة من لتكن 

(M-N) هو   فإن  بحيث  اًتطبيق   ن م 
(M-N)-تشاكل     

 عندئذٍمن )M-N (النمطمشوشة حدسية من    جزئية  زمرة    إذا كانت  زد على ذلك   •
  

 :البرهان
•                                         

  
 

   تشاكل   -(M-N) هو    ن أي إ     
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 ، سنبرهن أن  ●

 

  
   ومن ثم  بحيثه يوجد نّإ ف أن ونظراً إلى

  
 

  
    ومن ثم   بحيث يوجد فإنّه لكن  

 
  جــالنتائ

  :1.5مبرهنة 
 زمرتين جزئيتين مشوشتين حدسيتين     لتكن  ، و (M-N) زمرة من النمط     لتكن  

  : القضايا التالية صحيحة عندئذ،  من(M-N)من النمط 
I.  

II.  

  . I : البرهان
 

  

 
            ومنھ
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II .               

  

  
  

  
  :2.5 مبرهنة 

مـع   G/B مـن  (M-N)إن مجموعة زمر القسمة الجزئية المشوشة الحدسية من النمط          
  .عملية التقاطع تشكل نصف زمرة

  :البرهان
 مـن    (M-N)لمجموعة زمرالقسمة الجزئية المشوشة الحدسية من النمط         سنرمز بـ   

 ونظراً إلـى    أن   [1.5]  وجدنا في المبرهنة    لتكن

 أي  [3.3] المبرهنةوذلك بحسب (M-N) زمرة جزئية مشوشة حدسية من النوع  أن
 وهي تجميعية لأن،  التقاطع عملية مغلقة عمليةومن ثم:  

  

  
نصف زمرة  ومن ثم .  
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